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PHÂN A. CÂU HỎI 


Dạng ]. Diện tích xung quanh, diện tích toàn phân, chiều cao, bán kính đáy, thiết diện 


Câu ]. (Mã đề 104 BGD&ĐÐT NĂM 2018) Diện tích xung quanh của hình trụ tròn xoay có bán kính đáy z và độ 
dài đường sinh / băng 


A. Arưi B. 27ưi _. s0I D. 7ưi 


Câu 2. (ĐỀ MINH HỌA GBD&ĐT NĂM 2017) Trong không gian, cho hinh chữ nhật 4ABŒCD co 4B =1 va 
AD=2. Gọi Mĩ, N lần lượt la trung điểm cua 4D va BC. Quay hinh chữ nhật 4BŒCD xung quanh trục 
MN, ta được một hinh trụ. Tỉnh diện tích toan phân S : cua hinh trụ đo. 
A. ö„ =10Z B.ð%,„=2Z C.ð,„ =6Z D. 5 =4Z 


Câu 3. (MĐ 105 BGD&ĐT NĂM 2017) Cho hình trụ có diện tích xung quanh băng 507i và độ dài đường sinh 
băng đường kính của đường tròn đáy. Tính bán kính 7 của đường tròn đáy. 


A.r=5\n ` D _ 





B.#=5 `. 7= .Ý 


Câu 4. (THPT CHUYÊN LAM SƠN THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho khối trụ (7`) có bán kính đáy 


R =1, thê tích ƒ =5zZr. Tính diện tích toàn phân của hình trụ tương ứng 
A. ð =l2Zz B. S=llz C. Š =l0z D. ŠS=7z 


Câu 5. (THPT LÊ QUY ĐÔN ĐIỆN BIÊN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Tính diện tích xung quanh của hình trụ biết 
hình trụ có bán kính đáy là z và đường cao là z^/3. 
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Câu 6. 


Câu 7. 


Câu 6. 


Câu 9. 


Câu 10. 


Câu II. 


Câu 12. 


Câu 13. 


Câu 14. 


Câu 15. 


A. 2za' B. za/ C. Zzaˆ43 D. 2za?^23 


(THPT - YÊN ĐỊNH THANH HÓA 2018 2019- LÀN 2) Cắt một khôi trụ bởi một mặt phẳng qua trục của 
nó ta được thiết diện là một hình vuông có cạnh bằng 3œ. Tính diện tích toàn phân của khối trụ. 
134?z : a?zx|3 214? 

.— B. 6$ =42243. C.ấy =——— D.8y„=———: 
(THPT CHUYÊN LÊ HÔNG PHONG NAM ĐỊNH NĂM 2018-2019 LẦN 01) Một hình trụ có diện tích 
xung quanh băng 4Za” và bán kính đáy là z. Tính độ dài đường cao của hình trụ đó. 
A. 4. B. 24. C. 3a. D. 4a. 











A. Š„= 


(THPT CHUYÊN THÁI NGUYÊN LẦN 01 NĂM 2018-2019) Một hình trụ có bán kính đáy bằng 2cm 
và có thiết diện qua trục là một hình vuông. Diện tích xung quanh của hình trụ là 

A. 8p cm B. 4p cm C. 32p cm D. lốp cm 

(THPT GIA LỘC HẢI DƯƠNG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cắt một hình trụ bởi một mặt phăng qua trục 
của nó, ta được thiết điện là một hình vuông có cạnh bằng 3a. Tính diện tích toàn phân của hình trụ đã cho. 


13zad7 ` 277rd7 











2 
7a 


A. C. 9za”. D. 


(THPT YÊN PHONG 1 BẮC NINH NĂM HỌC 2018-2019 LẦN 2) Trong không gian cho hình chữ nhật 
ABCD có AB =1,AD=2. Gọi M,N lân lượt là trung điểm của 4D và BC. Quay hình chữ nhật đó 
xung quanh trục Ä⁄N ta được một hình trụ. Tính diện tích toàn phần ®Š „ của hình trụ đó. 


A. Đụ = 47. B. và —ÔZ. C. » =5 /08 D. Sụy = l07r. 


(Mã 103 - BGD - 2019) Cho hình trụ có chiêu cao bằng c D) . Cắt hình trụ đã cho bởi mặt phắng song song 


với trục và cách trục một khoảng băng 1, thiết diện thu được có diện tích băng ID) . Diện tích xung quanh 
của hình trụ đã cho bằng 


A. 6410z. B. 6x34z. C. 3./10z. lề) 3.34z. 


(Mã đề 101 - BGD - 2019) Cho hình trụ có chiều cao băng 5v/3 . Cắt hình trụ đã cho bởi mặt phẳng song 
song với trục và cách trục một khoảng băng Ì, thiết diện thu được có diện tích bằng 30. Diện tích xung 
quanh của hình trụ đã cho băng 


A. 10N3zZ. B. 5V39z. C. 2043z. D. 10N39z. 


(Mã 102 - BGD - 2019) Cho hình trụ có chiều cao băng 4\2 . Cắt hình trụ đã cho bởi một mặt phăng song 


song với trục và cách trục một khoảng băng Â) , thiết điện thu được có diện tích bằng 16. Diện tích xung 
quanh của hình trụ đã cho băng 


A. 16j2z. B. 8V2Z. C. 12\2z. D. 24\2Zz. 
Cặt hình trụ (7 ) bằng một mặt phẳng đi qua trục được thiết diện là một hình chữ nhật có điện tích bằng 
30œm2 và chu vi băng 26 cm. Biết chiêu dài của hình chữ nhật lớn hơn đường kính mặt đáy của hình trụ 
(7 ): Diện tích toàn phân của (7 ) là: 
237r 697 

A. 23Zz| cm |. B. ——|emˆ |. C. ———| em |. D. 69Z| cm” |. 

(cm') > (em”) > (em) (cm) 
Một hình trụ có bán kính đáy bằng 50 em và có chiều cao là 50cm. Một đoạn thắng 4B có chiều dài là 


100 em và có hai đầu mút năm trên hai đường tròn đáy. Tính khoảng cách đ từ đoạn thăng đó đến trục hình 
trụ. 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 2 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 


Câu 1ó. 


Câu l7. 


Câu 15. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 2]. 


A. đ= 50cm. B. đ= 50/3 cm. C. 2= 25cm. D. đ=2543 em. 

(THPT LÊ QUY ĐÔN ĐIỆN BIÊN NĂM 2018-2019 LẦN 01) Một hình trụ tròn xoay có hai đáy là hai 
đường tròn (O.R) và (G. R) . Biết răng tôn tại dây 

cung 4B của đường tròn (Ó. R) sao cho tam giác ⁄4B đều và góc giữa hai mặt phẳng 

(Ø4B ) và mặt phắng chứa đường tròn (O. R) bằng 60°. Tính diện tích xung quanh của hình 


trụ đã cho. 


37 6/7 
A. 4nR? B. 243rR? đi 2v T D. Sa 
(THPT CHUYÊN SƠN LA NĂM 2018-2019 LẦN 01) Cho khối trụ có bán kính đáy bằng 4(cm) và chiều 
cao 5(cm). Gọi 4Ø là một dây cung đây dưới sao cho 4 = 43 (cm). Người ta dựng mặt phăng (P) 
đi qua hai điểm 4, Ö và tạo với mặt phắng đáy hình trụ một góc 60” như hình vẽ. Tính diện tích thiết diện 
của hình trụ cắt bởi mặt phắng (P ) 


8(4z 33) 
3 
Dạng 2. Thể tích 


A. 


(Mã đề 104 - BGD - 2019) Thể tích của khôi lăng trụ có diện tích đáy Ö và chiêu cao Ở là 


A. “Bụ. B. BH. C.3Bh. D. Bh. 


3 


(MĐ 103 BGD&ĐT NĂM 2017-2018) Thể tích của khối trụ tròn xoay có bán kính đáy z và chiều cao 
bằng 


A. Tà. B. zrˆh #ệ sanh D. 27rh 


3 


(Mã 102 - BGD - 2019) Thể tích của khôi lăng trụ có diện tích đáy B và chiều cao Ö là 


A. SH. B yBh. C. 38h. D. Bh. 


(MÃ ĐỀ 123 BGD&DT NĂM 2017) Tính thể tích V của khối trụ có bán kính ? =4: và chiều cao h = 4A2 


A.V=32n B. W=64\2n C.V=128n D.V=32V2n 
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Câu 22. 


Câu 23. 


Câu 24. 


Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 


(CHUYỂN LẼ HỎNG PHONG NAM ĐỊNH LAN 1 NĂM 2018-2019) Thê tích khôi trụ có bán kính đáy 
"=a và chiều cao h=aA2 bằng 
za`x|2 


A. 4za)N2. B. za)V42. C. 2z). D. .— 


(CHUYÊN LÊ QUÝ ĐÔN ĐIỆN BIÊN LÀN 3 NĂM 2018-2019) Thiết diện qua trục của một hình trụ là 
một hình vuông có cạnh băng 2ø. Tính theo ø thể tích khối trụ đó. 





A. Ttđ`. B. 2na'`. C. 4na`. D. sa. 


(THPT LÊ QUY ĐÔN ĐÀ NÀNG NĂM 2018-2019) Cho hình chữ nhật 4ABCD có 4B =2BC =2a. 
Tính thê tích khối tròn xoay khi quay hình phẳng 4BŒCD quanh trục 47. 
A. 4Za'. B. 2za`. C. §za'`. D. z4. 


(THPT CHUYỂN BẮC GIANG NAM 2018-2019 LẦN 01) Cho hình trụ có diện tích toàn phân là 4Z và 
có thiệt diện cắt bởi mặt phăng qua trục là hình vuông. Tính thê tích khôi trụ? 
7rx|Ô 7rx|Õ 4 476 
A.Zv6 p.Zv6 GÀ SÉe p.4z46 
12 0 0 0 





(ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2018-2019) Một khối đồ chơi gồm hai khối trụ (H,).(H;) xếp 
l 
chông lên nhau, lân lượt có bán kính đáy và chiêu cao tương ứng là 7;,/,,r„, h„ thỏa mãn z;„ = 5 "n,h, =^2h 


(tham khảo hình vẽ). Biết rằng thể tích của toàn bộ khối đồ chơi băng 30cm”, thê tích khối trụ (H ) bằng 





A. 24cm" B. I5cm' C. 20cm” D. 10em 


(LIÊN TRƯỜNG THPT TP VINH NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Một khối trụ có thê tích bằng 6Z. Nếu 
giữ nguyên chiêu cao và tăng bán kính đáy của khối trụ đó gấp 3 lần thì thể tích của khối trụ mới băng bao 
nhiêu? 

A. ƒ =1ló62z B.V=27z C. ƒ =l15z D. V =354z 

(SỞ GD&ĐÐT HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Hỏi nếu tăng chiêu cao của khôi trụ lên 2 lần, bán kính của nó 
lên 3 lần thì thể tích của khối trụ mới sẽ tăng bao nhiêu lần so với khối trụ ban đâu? 
A. 36. B. ó6. C. 18. D. 12. 


Dạng 3. Khối tròn XOaV HỘI, ngoại tiếp khối đa diện 


(ĐỀ THAM KHẢO BGD & ĐT 2018) Cho tứ diện đều 48ŒD có cạnh băng 4. Tính diện tích xung quanh 
Š__ của hình trụ có một đường tròn đáy là đường tròn nội tiếp tam giác 8CD và chiều cao băng chiều cao 


*xg 


của tứ diện 48ŒC 7D. 








A. 9„ =8N3z B. S„=8V2Z C. „= _ D. 8= 
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Câu 30. 


Câu 3]. 


Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 


(ĐE THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2017) Tính thể tích ƒ_ của khối trụ ngoại tiếp hình lập phương có 
cạnh bằng đ. 


ra ra 


3 
Á,Ý= B.V "7. .- D.V=zaÌ 


2 4 


Cho hình lăng trụ tam giác đều 4BŒ.4'B'C” có độ dài cạnh đáy băng ø và chiều cao băng ở. Tính thể 
tích ƒ của khôi trụ ngoại tiếp lăng trụ đã cho. 








2 2 
A. V=3za?h. B.F=za?h. CS. Dự 


(SỞ GD&ĐÐT QUẢNG NINH NĂM 2018-2019 LÀN 01) Một hình trụ có thiết diện qua trục là hình vuông, 
điện tích xung quanh bằng 36Zza“. Tính thể tích ƒ_ của lăng trụ lục giác đều nội tiếp hình trụ. 

A. 27N3a`. B. 243đŸ. C. 363đ`. D. 8I\3đ`. 

(CHUYÊN KHTN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình trụ (7) chiều cao bằng 2z, hai đường tròn đáy 
của (7 ) có tâm lần lượt là Ó và Ó,, bán kính băng ø. Trên đường tròn đáy tâm Ó lây điểm 44, trên đường 


tròn đáy tâm @ lấy điểm Ö sao cho 4B= é5a. Thể tích khối tứ diện 2O 4B băng 














3 3 3 3 
A. v34 | B. v3a | C. v3a | D. v34 
12 4 6 3 


(THPT BA ĐÌNH NĂM 2018-2019 LẦN 02) Cho khối trụ có đáy là các đường tròn tâm (0) (G') có 
bán kính là R và chiều cao #= R42 .Gọi 4, ? lần lượt là các điểm thuộc (0) và (G') sao cho (24 
vuông góc với Ó'ÿ. Tỉ số thể tích của khối tứ diện OÓ“4ð với thể tích khối trụ là: 

9 l l 
—. "H.—. -.—=. — 
377 377 Ó7r 47r 

(THPT LƯƠNG THÉ VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019 LÀN 1) Một hình trụ có bán kính đáy băng chiêu 
cao và bằng øz. Một hình vuông 4BŒD có đáy 4B,CD là hai dây cung của hai đường tròn đáy và 
(4B CD) không vuông góc với đáy. Diện tích hình vuông đó bằng 

2 82 2 
2 
. B. 5đ”. c.38ˆ42. Đo, 
4 P/ 9 


(ĐE 15 LOVE BOOK NĂM 2018-2019) Cho hình lăng trụ đều 4BC.A'B'C”, biết góc giữa hai mặt phắng 
(4Ð C€ ) và (4B C€ ) băng 45°, diện tích tam giác 4'BC băng aˆ \6. Tính diện tích xung quanh của hình 
trụ ngoại tiếp hình lăng trụ 48C.A4'.C.. 

47a ˆx|3 82a “x3 
. B. 2Zz4/. C. 4Zaˆ. D. _—. 





A 


(THPT ĐOÀN THƯỢNG - HẢI DƯƠNG - 2018 2019) Cho hình trụ có bán kính ® và chiều cao ^/3R. 
Hai điểm 44, Ö lân lượt nằm trên hai đường tròn đáy sao cho góc giữa 4B và trục đ của hình trụ băng 
30. Tính khoảng cách giữa 4ð và trục của hình trụ: 

Rv3 
¬ 


A. d(AB,đd)= B.đ4(4B,d)=Ñ. —C.d(AB,d)=RA3. D. d(AB,d)= 


2| >z 


Dạng 4. Bài toán thực tế 
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Câu 36. 


Câu 39. 


Câu 40. 


Câu 41. 


Câu 42. 


Câu 43. 


Câu 44. 


Câu 45. 


(ĐE THI THỨ VTED 02 NĂM HỌC 2018 - 2019) Một ngôi biệt thự có I0 cây cột nhà hình trụ tròn, tât cả 
đều có chiêu cao 4,2 _m. Trong đó, 4 cây cột trước đại sảnh có đường kính 40 em và 6 cây cột còn lại bên 
thân nhà có đường kính 26 cm. Chủ nhà dùng loại sơn giả đá để sơn 10 cây cột đó. Nếu giá của một loại 
sơn giả đá là 380.000 đông/m” (gôm cả tiên thi công) thì người chủ phải chỉ ít nhất bao nhiêu tiền để sơn 
10 cây cột đó? (Sô tiên làm tròn đên hàng nghìn). 


A. 14.647.000 (đồng).  B. 13.627.000 (đồng). C. 16.459.000 (đồng). D. 15.844.000 (đồng). 


Mặt tiền của nhà văn hóa huyện Quỳnh Lưu có l7 cây cột hình trụ tròn, tất cả đều có chiều cao bằng 4.2 
m. Trong sô các cây đó có 3 cây cột trước đại sảnh đường kính bằng, 40 cm, l4 cây cột còn lại phân bố 
đêu hai bên đại sảnh và chúng đêu có đường kính băng 26 cm. Chủ đâu tư thuê nhân công đê sơn các cây 
cột bằng loại sơn giả gỗ, biết giá thuê là 360.000/mˆ (kẻ cả vật liệu sơn và phần thi công). Hỏi chủ đầu tư 
phải chi ít nhất bao nhiêu tiền để sơn hết các cây cột nhà đó (đơn vị đồng)? (lấy Z ~3,14159) 

A. = 22990405 B. ~5473906 C. ~5473907 D. ~22990407 


(Mã đề 102 BGD&ĐT NĂM 2018) Một chiếc bút chì có dạng khỗi trụ lục giác đều có cạnh đây 3 (mm) 
và chiêu cao bằng 200 (mm) . Thân bút chì được làm băng gỗ và phân lõi được làm băng than chì. Phân lõi 
có dạng khối trụ có chiều cao băng chiêu cao bằng chiều dài của bút và đáy là hình tròn có bán kính 1 (mm) 


. Giả định l 7` gỗ có giá ø triệu đồng, I mm” than chì có giá Óø triệu đông. Khi đó giá nguyên vật liệu làm 
một chiêc bút chì như trên gần nhât với kêt quả nào dưới đây? 
A. 8,45.a đông B. 7,62.a đông C. 64,5. đông D. 7&,2.a đông 


(Mã đề 104 - BGD - 2019) Một cơ sở sản xuất có hai bê nước hình trụ có chiều cao bằng nhau, bán kính 
đáy lần lượt bằng l m và 1,5 m. Chủ cơ sở dự định làm một bề nước mới, hình trụ, có cùng chiêu cao và thể 
trích băng tông thể tích của hai bê nước trên. Bán kính đáy của bê nước dự định làm gần nhất với kết quả 
nào dưới đây? 

A. 1,8m. B.2,lm. C. 1,6 m. D. 2,5 m. 

(Mã đề 101 - BGD - 2019) Một cơ sở sản xuất có hai bê nước hình trụ có chiều cao bằng nhau, bán kính 
đáy lần lượt bằng lữn và l,2m. Chủ cơ sở dự định làm một bê nước mới, hình trụ, có cùng chiêu cao và có 
thể tích băng tổng thể tích của hai bề nước trên. Bán kính đáy của bể nước dự định làm gân nhất với kết quả 
nào dưới đây? 

A. 2,2m. B. Lóm. C. LSm. D. L4m. 


(Mã đề 101 BGD&ĐT NĂM 2018) Một chiếc bút chì có dạng khôi lăng trụ lục giác đều có cạnh đây 3mm 
và chiêu cao bằng 200 mm. Thân bút chì được làm bằng gỗ và phân lõi được làm bằng than chì. Phân lõi 
có dạng khối trụ có chiêu cao băng chiêu dài của bút và đáy là hình tròn có bán kính đáy 1 mm. Giả định 1 
m'” gỗ có giá đ (triệu đồng), I mỶ than chì có giá 8z (triệu đồng). Khi đó giá nguyên liệu làm một chiếc 
bút chì như trên gần nhất với kết quả nào dưới đây? 

A. 9,072 (đồng) B. 97,03a (đồng) C. 90,7a (đồng) D. 9,7z (đồng) 


(Mã 102 - BGD - 2019) Một cơ sở sản xuất có hai bê nước hình trụ có chiều cao băng nhau, bán kính đáy 
lần lượt băng lzn và l,4 7m. Chủ cơ sở dự định làm một bể nước mới, hình trụ, có cùng chiêu cao và có thể 
tích băng tổng thể tích của hai bể nước trên. Bán kính đáy của bể nước dự định làm gần nhất với kết quả nào 
dưới đây? 

A. L7m. B.L 5m. C. L97m. D. 2,4m. 

(Mã 103 - BGD - 2019) Một cơ sở sản xuất có hai bê nước hình trụ có chiều cao băng nhau, bán kính đáy 
lần lượt băng lImvà l,Sm. Chủ cơ sở dự định làm một bể nước mới, hình trụ, có cùng chiều cao và có thể 
tích băng tổng thể tích của hai bể nước trên. Bán kính đáy của bể nước dự định làm gần nhất với kết quả nào 
dưới đây? 

A. 2,8m, B. 2,6m. C. 2,Ïm. D. 2,3m. 
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Câu 46. 


Câu 47. 


Câu 46. 


Câu 49. 


Câu 50. 


(ĐE MINH HỌA GBD&ĐT NĂM 2017) Từ một tâm tôn hình chữ nhật kích thước 50cm.240cm, người 
ta làm các thùng đựng nước hình trụ có chiều cao băng 50cm, theo hai cách sau (xem hình minh họa dưới 
đây):. 
se Cách 1: Gò tâm tôn ban đầu thành mặt xung quanh của thùng. 

e Cách 2: Cặt tắm tôn ban đầu thành hai tấm băng nhau, rồi gò mỗi tâm đó thành mặt xung quanh của một 
thùng. 

Kí hiệu , là thể tích của thùng gò được theo cách 1 và ÿ, là tổng thể tích của hai thùng gò được theo cách 


; 
2. Tính tỉ sô —~. 








¿ 
¬ 
c— 
—_ ]Ƒ—" K—.— 
max 
¬- XS. - — 
& CmẺ B. TL] È e2 D.-L=4 
U, 2 ⁄; ¿ ¿ 


(Mã đề 104 BGD&ĐT NĂM 201 S) Một chiếc bút chì có dạng khối lăng trụ lục giác đều có cạnh đây 3 mm 
và chiêu cao 200 zzm . Thân bút chì được làm bằng gỗ và phân lõi được làm băng than chì. Phân lõi có dạng 
khối trụ có chiêu cao băng chiều cao của bút và đáy là hình tròn có bán kính l zøưn. Giã định 1 m` gỗ có 
giá q (triệu đông), l mì than chì có giá 7a (triệu đông). Khi đó giá nguyên vật liệu làm một chiếc bút chì 
như trên gân nhât với kêt quả nào dưới đầy? 

A. 85,5.a (đồng) B. 9,07.z(đồng) C. 8,45.z (đồng) D. 90,07.z (đông) 


(MĐ 103 BGD&ĐT NĂM 2017-2018) Một chiếc bút chì có dạng khối lăng trụ lục giác đều có cạnh đáy 
bằng 3 mm và chiêu cao bằng 200 mm. Thân bút chì được làm bằng gỗ và phân lõi có dạng khối trụ có chiều 
cao băng chiêu dài của bút và đáy là hình tròn có bán kính bằng 1 mm. Giả định lơ gỗ có giá ø (triệu 
đồng). lơ than chì có giá 9ø (triệu đồng). Khi đó giá nguyên vật liệu làm một chiếc bút chì như trên gân 
nhất với kết quả nào dưới đây? 

A. 103,3øz đồng B. 97,03z đồng C. 10,33ø đồng D. 9,7a đồng 


(CHUYÊN. LẼ QUY ĐÔN QUẢNG TRI NĂM 2018-2019 LẦN 01) Người ta làm tạ tập cơ tay như hình 

vẽ với hai đầu là hai khôi trụ bằng nhau và tay cầm cũng là khối trụ. Biết hai đâu là hai khối trụ đường kính 
đáy bằng 12, chiêu cao bằng 6, chiêu dài tạ bằng 30 và bán kính tay cầm là 2. Hãy tính thể tích vật liệu 
làm nên tạ tay đó. 





A. 1087. B. 641607. C. 502Z. D. 504Z. 


(CHUYÊN TRẤN PHÚ HẢI PHÒNG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Đề làm công thoát nước cho một con 
đường người ta cân đúc 200 ống hình trụ bằng bê tông có đường kính trong lòng ông là lzz và chiều cao 
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Câu 5T. 


Câu 52. 


Câu 53. 


Câu 54. 


Câu 55. 


Câu 56. 


Câu 57. 


của mỗi ông bằng 27, độ dày của thành ông là 8cm. Biết răng I øm” bê tông thì cần đúng l0 bao xi- 
măng. Hỏi cân bao nhiêu bao xi-măng để đúc 200 ống trên (kết quả làm tròn đến hàng đơn vị)? 

A. 1056 bao. B. 1025 bao. C. 2091 bao. D. 523 bao. 

(THPT LÊ QUY ĐÔN ĐIỆN BIÊN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Một người thợ có một khối đá hình trụ. Kẻ 
hai đường kính 4N, PO của hai đáy sao cho 4N .L PO. Người thợ đó cắt khối đá theo các mặt đi qua 3 
trong 4 điểm M⁄,N,P,OÓ đề khối đá có hình tứ diện NPO. Biết 4N =60 em và thể tích khối tứ diện 
MNPO = 30 dm”. Hãy tính thê tích lượng đá cắt bỏ (làm tròn đên một chữ số thập phân sau dâu phây). 
A. 101.3dm” B. 111,4dmỶ C. 121,3dm” D. 141,3dm' 

(CHUYÊN TRẤN PHÚ HẢI PHÒNG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Công ty X' định làm một téc nước hình 
trụ băng inox (gồm cả nắp) có dung tích 1n”. Đề tiết kiệm chi phí công ty X' chọn loại téc nước có diện 
tích toàn phân nhỏ nhất. Hỏi diện tích toàn phân của téc nước nhỏ nhất bằng bao nhiêu (kết quả làm tròn đến 
2 chữ sô sau dâu phây)? 

A. 5,59 m' B. 5,54 mí hố TT..5.32 7” 


(CHUYÊN NGUYÊN TẮT THÀNH YÊN BÁI LẦN 01 NĂM 2018-2019) Một cái trục lăn sơn nước có 
dạng một hình trụ. Đường kính của đường tròn đáy là 5cm, chiêu dải lăn là 23cm (hình bên). Sau khi lăn 
trọn I0 vòng thì trục lăn tạo nên tường phăng lớp sơn có diện tích là 


23 cm 


5 cm ` wưn ) 
XS 


A. 2300zcm. B. 1150z cm. C. 862,5z cm. D. 5230zcm. 





Dạng 5. Bài toán cực trỊ 


(THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC LÀN 02 NĂM 2018-2019) Một hình trụ có độ dài đường cao băng 3, các 
đường tròn đáy lần lượt là (;1) và (';1). Giả sử 4 là đường kính có định của (;1)và CD là đường 
của thể tích khôi tứ diện 48C. 


A.Ứ, =2. B.Ƒ, =6. C. V =. D.ƑW, =1, 


kính thay đối trên (G ˆ 1) . Tìm giá trị lớn nhất J_ 


>.‹ 


(CHUYÊN NGUYÊN TRÃI HẢI DƯƠNG NĂM 2018-2019 LẦN 01) Cần sản xuất một vỏ hộp sữa hình 
trụ có thể tích ƒ cho trước. Đề tiết kiệm vật liệu nhất thì bán kính đáy phải bằng 


A. j|——. B.¿i—. C. j|—. D.¿|—. 
277 2 77 37r 


Thiết diện của hình trụ và mặt phăng chứa trục của hình trụ là hình chữ nhật có chu vi là 12 cm. Giá trị lớn 
nhât của thê tích khôi trụ là: 
A. 64ZcmỶ. B. l6zcm'. C. 8zcm. D. 32Zzcm'. 


(THPT CHUYÊN THÁI NGUYÊN LẦN 01 NĂM 2018-2019) Trên một mảnh đất hình vuông có diện 


tích 8l“ người ta đào một cái ao nuôi cá hình trụ (như hình vẽ) sao cho tâm của hình tròn đáy trùng với 
tâm của mảnh đât. Ở giữa mép ao và mép mảnh đât người ta đê lại một khoảng đât trông đê đi lại, biệt 
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Câu 56. 


Câu 59. 


Câu ó0. 


Câu ]. 


Câu 2. 


Câu 3. 
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khoảng cách nhỏ nhât giữa mép ao và mép mảnh đât là x(m). Cả sử chiêu sâu của ao cũng là x(m). 


Tính thê tích lớn nhất V của ao. 





A. V =13,5Z (m` ). B. V =21z(m`. _. V =36z(m`. D. V =T2z (m`]. 


(THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LẦN 3) Cho hình trụ có đáy là hai đường tròn tâm Ó và 
G7, bán kính đáy bằng chiều cao và bằng 2ø. Trên đường tròn đáy có tâm Ó lấy điểm 44, trên đường tròn 
tâm Ở” lây điểm B. Đặt ø là góc giữa 4B và đáy. Tính tanœ khi thể tích khối tứ diện OỚØ⁄4B đạt giá 
trị lớn nhất. 


l l 
A. tanœ =^Í2 B. tanœz=—— C. DANGEESU, D. tanø =] 


v2 


(THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LẦN 3) Cho hình trụ có đáy là hai đường tròn tâm Ó và 
Œ, bán kính đáy băng chiều cao và băng 2ø. Trên đường tròn đáy có tâm Ó lây điểm 4, D sao cho 
AD-= 23a : gọi C' là hình chiếu vuông góc của lên mặt phẳng chứa đường tròn (0 ') ; trên đường tròn 
tâm Ở' lây điểm ð (4B chéo với CD). Đặt œ là góc giữa 4B và đáy. Tính tanœ khi thể tích khối tứ 
diện CD4B đạt giá trị lớn nhất. 

l 3 
A. tanz =3 B. tanøz=-—— C. tanøz =l D. thờ 


v2 


(THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LẦN 3) Cho hình trụ có đáy là hai đường tròn tâm Ó và 
@”, bán kính đáy băng chiều cao và băng 2ø. Trên đường tròn đáy có tâm Ó lây điểm 4, D trên đường 
tròn tâm ' lấy điểm Ö, C sao cho 4B//CD và 4B không cắt OO'. Tính 4D để thê tích khối chóp 
O'.4ABCD đạt giá trị lớn nhất. 

43 


A. AD=2N2a B. 4D=4a đ AD=——a D. 4D=A2a 


PHÂN B. ĐÁP ÁN THAM KHẢO 
Dạng 1. Diện tích xung quanh, diện tích toàn phân, chiêu cao, bán kính đáy, thiết diện 
Chọn B 


Diện tích xung quanh của hình trụ tròn xoay: S5 = 27Ư7. 


Chọn D 


Quay hinh chư nhật 4ZC7D xung quanh MA nên hinh trụ co ban kinh r = 4M =———=] 


Vây diện tích toan phần cua hinh trụ bn =2Zr.AB+27rˆ = 27+ 27 = 47r. 
Chọn D 
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Câu 4. 


Câu 5. 


Câu 6. 


Câu 7. 





Diện tích xung quanh của hình trụ: 27ữÏ (ÍÚ: độ dài đường sinh) Có Í = 27 


5.2 


Tụ = 27ữÏl © 2rữl = 5ÖT. <> 2r72r = 57t © r = =5 
Chọn A 


Tacó ƒƑ=®%.h với $S= Zzrˆ =7 nên h=-——=5. 


; IS 


Diện tích toàn phân của trụ tương ứng là: S„=2#Rh+ 27rRˆ =2z.1.5+2Zz.lˆ =127Z. 
Chọn D 
Diện tích xung quanh của hình trụ là: Š.= 2Zr! = 2Zrh = 27.a.ax3 =2za?3. 


Thiết diện qua trục là một hình vuông có cạnh bằng 3a nên ta có độ dài đường sinh / =3 và bán kính 


đường tròn đáy là r = " 








3a 3aÀ 27a?z 
Từ đó ta tính được và = 2ZrÏ+27zrˆ = GP Tuai + z|S) = _ 
Chọn B 
Diện tích xung quanh của hình trụ có bán kính đáy ø và chiêu cao Ở là 
5 47ra7 
S.=2zah œh=-=<——=2a 
2Zza 27a 


Vậy độ dài đường cao của hình trụ đó là h = 2a. 


1 





Câu 6. 


Công thức tính diện tích xung quanh hình trụ có bán kính đáy ®, chiều cao Z là SE 2/12 


Công thức tính thể tích của khối trụ có bán kính đáy ®, chiều cao j là V= p Ñ“h 
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Vì thiết diện qua trục là hình vuông nên ta có = 2r= 4cm. S,= 2p rh= 2p.24= lốp cư 


\ 
| 


\ 


I 

I 

Ũ 

I 

I 

l 
-+1- 

=®," 





Câu 9. 
Gọi thiết diện qua trục là hình vuông 48CD. Theo đề thì 4B = 4D =3a. 
Bán kính đáy của hình trụ là ® = " = _ 
Đường sinh của hình trụ là / = 4D =3a. 
Áp dụng công thức diện tích toàn phân của hình trụ, ta có 


2 ; 
$S =27zRI+2zxRˆ = 2.2 3g +27 su = 200 . 
ú 2 9 2 








Hình trụ đã cho có chiều cao là 4Ø và đáy là hình tròn tâm bán kính 8N. 


Do đó: S„ = 6S, +25, = 4B.2z.BN +2z.BN” =1.2z.1+2z.lˆ =4z. 
Câu lI. Chọn A 





Ta có: 
Š„gcp =122 =32.CD 
—=C]=4 
= im” 
= CO =NCI? +1Ó? =5 =r 
5= 27rÍ = 6410z 

Câu 12. Chọn C 
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Câu 13. 


Câu 14. 





D 
Gọi Ó, Ở” lần lượt là tâm của hai đáy và 4BCD là thiết diện song song với trục với 4, e (Ó) : 
C,Dc (Ø') .Gọi H là trung điểm của 44B => OH = d(OOØ',( ABCD)) =l. 


Vì S2 =30 © AB.BC =30= AB=- ”==2l3 — HA= HB =+J3. 


53 
Bán kính của đáy là r =vXOH“ + HA” = N3+1=2. 
Diện tích xung quanh của hình trụ băng Sự = 2rh = 27z.2.52J3 = 20A|3z. 
Chọn A 


C 


ŒiƑ 
is 2 


Cắt hình trụ đã cho bởi một mặt phẳng song song với trục, ta được thiết diện là hình chữ nhật 4BC?D (với 
4B là dây cung của hình tròn đáy tâm ). 


Do hình trụ có chiều cao là #=Œ =4A[2 —> hình trụ có độ đài đường sinh j= 4D=4\2. 


Diện tích hình chữ nhật 4BŒCD băng 4B.CD =l6 > 4B = = `... 


AD 42 


Gọi K là trung điểm đoạn 4B thì ÓK L 4, lại có mp(4BŒC?D) vuông góc với mặt phăng đáy của hình 
trụ —=@K .Ì mp(4BCŒD) > khoảng cách giữa OỚ' và mp(4BCŒĐ) là @K = V2. 


2 
Xét tam giác vuông 4ÓK R=@Ø4=AOK”+ AK” = JOK? (“1 =((⁄2} +(42} = 


Diện tích xung quanh của hình trụ là Š = 27z.! = 27.2.4422 =16zA2. 
Chọn C 
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Câu l1ó. 











Gọi J,r lần lượt là đường cao và bán kính đáy của hình trụ (7'). Thiết diện của mặt phẳng và hình trụ 


(7) là hình chữ nhật 48CD. Khi đó theo giả thiết ta có 


h>2r h>È2r h>È2r h>2r 
Ð son = h.2r =30 (00 65Ì 3Ÿ So =l 32T Tài ï E24 
C sen = 2(h + 2r) = 26 h+2r=l3 -2r”+15r—15=0 ”=5—>h=3(1) 


r==I=10M) 


~ 
~ = = = = = = = :s= 


Câu 15. 
Qua Ö kẻ đường thắng song song với OO” cắt đường tròn đáy tại C. 
OOf// BC > OO//(ABC) > d(OO', AB) = d(OO',(ABC)) = d(O,(ABC))=OH =d.(H là 
trung điểm của đoạn thắng 4C ). 
AC = JAB? — BC? =50N3 em. 
Vậy đd =OH =4OC” — HC? =25cm. 


Chọn D 
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Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 2]. 


—:._— 
_=— 
_ — 


I 
I 
I 

$ 

I 
I 
I 
I 
I 
' 





Gọi K là trung điểm 4B, đặt 4B = 2a. 
Tacó: 4B .LOK và 4B .LOỚ' nên OKØ =60° >@K=2OK >O@'K?=4OK? 


—3dˆ =4(R?—a?] =N _4R” 
7 





4Rˆ R7 
Mặt khác : O@“ =@'Bˆ—OBˆ = 4a“ - R” = -R ˆ= keb8 —=@O= si 
6\7xRˆ? 


Vậy diện tích xung quanh hình trụ đã cho là : 5. = 27U/ = 7 


4 m 
Câu 17. 


Gọi Š là diện tích thiết diện, 5Š” là diện tích hình chiếu của thiết diện lên mặt phắng 
đáy. Khi đó Š” = S.cos600. 





2 2 2 
Ta có 4 =4x/3 —= cos 4ÓB Su im. _1_—, 24OB =120° 
2.0A.OB 2 
| 2 v3 
vi = D46 20000 60, =4v/3 4(4z—3J3) 
z =0) =  puụgnÖpjp E8 ===—" 
l lóz 3 
04mg —Z#.O4ˆ =—— 
3 
 8(4z—33 
cos 602 3 
Dạng 2. Thể tích 
Chọn D 
Câu hỏi lý thuyết 
Chọn B 
V.„=rh. 
Chọn D 


Ta có công thức tính thể tích lăng trụ có diện tích đáy Ö và chiều cao Ù là ƒ = Bh. 
Chọn B 


V = mr?h = 16.4x|2n= 64^|21 
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Câu 23. 


Câu 24. 


Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 





Câu 22. 
Thể tích khối trụ là: ƒ = zr?bh = z.a?.aA|2 = za)N2. 
Gọi chiều cao và bán kính đáy của hình trụ lần lượt là h„z. 
Thiết diện qua trục của hình trụ là một hình vuông có cạnh bằng 2a nên  =2a,r= a. 
Thể tích của khối trụ đó là ƒ = trˆh = aaˆ.2a = 2mđ`. 
Khôi tròn xoay tạo thành là khôi trụ có bán kính đáy là 4B = 2a và đường cao 4D = BC = a có thê 
tích băng ƒ =z4B8?AD = 4zaÌ 
Chọn D 
Hình trụ có thiết diện cắt bởi mặt phẳng qua trục là hình vuông suy ra: j =  = 2z 
Hình trụ có diện tích toàn phân là 4Z suy ra: 


$ =27zrl+27zrˆ =27r.2rˆ +2z.r` =6Zzr` =4z 


íp 
Nên r- XỐ ¡~„~ 26 
3 3 


Thê tích khối trụ: ƒ = Zzˆ.h = 


4Zxl6 
0 


Chọn C 
Gọi Ƒ,„V; lần lượt là thể tích khối trụ (#,).(H,) 


2 
—>È,=2Ƒ, mà Ƒ¡ +, =30—>Ƒ, =20 
Ta có: Jj =zÑˆ.h = 6z 


| 2 
Ứ, =7r,h„ = z[sn] 2h, xứ 


Suy ra: J2 =z(3R). .h =9, =9.6z = 54z. 

Giả sử ban đâu khối trụ có chiều cao h, và bán kính z;. Khi đó, khối trụ có thể tích là .= rrh . 

Sau khi tăng chiêu cao của khối trụ lên 2 lân, bán kính của nó lên 3 lần thì khối trụ có chiều cao 2h, và 
bán kính 3z;. Khi đó, khối trụ mới có thẻ tích là ƒ„ = z(3;} .2J, =18Zznh,. 


Do vậy —-~= 18. 
ÿ 


1 
Dạng 3. Khối tròn XOaV HỘI, ngoại tiếp khối đa diện 
Chọn D 


: . L 4 
Bán kính đường tròn đáy hình trụ băng một phân ba đường cao tam giác 8ŒCD nênr = PT = 
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24/3) [_ 163 4/2 
=3 — LINH :ï 


Chiêu cao hình trụ bằng chiều cao hình chóp: j = 





7 ở 





263 42 _ 1642z 
3 J3 3 


S„ = 27rh = 27. 


Câu 30. Chọn B 








AC Sn.. 
Bán kính đường tròn đáy là # =——— = s 2 , chiêu cao = 4a. 
aˆ 7d 
Vậy thê tích khối trụ là: ƒ =zR“h= ch ườnng 
Câu 31. 
Lợi giai 


Chọn D 





Khôi trụ ngoại tiếp lăng trụ tam giác đều có hình tròn đáy là hình tròn ngoại tiếp tam giác đáy của lăng trụ, 
và chiêu cao bằng chiêu cao lăng trụ. 


: `. 3a 
Tam giác đêu cạnh đ có bán kính đường tròn ngoại tiêp băng KG 


2 
7rqa“h 





2 
3a 
Vậy thê tích của khôi trụ cân tìm là W = J.S = li = (đvtt). 


Câu 32.  Tacó Š„ =36za” =2zRh. 
Do thiết diện qua trục là hình vuông nên ta có 2R = j. 


Khi đó h“ =36aˆ hay h=6a; R=3a. 





Diện tích của mặt đáy hình lăng trụ lục giác đều nội tiếp hình trụ là Ö = 6. 


R23 _27a?43 
P —————. 


5) 
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Thể tích ƒƑ của lăng trụ lục giác đều nội tiếp hình trụ là ƒ = B8. =8 la` ẪP) . 





Câu 33. 
Kẻ đường sinh 8ð' và gọi là trung điểm OÓð'. 


Trong tam giác vuông 4B” có BB`=QO(Q =2a và 4B = 4x5 nên 4B' =A|AB?— BB” =a. 


Tam giác O4B' có OB'=OA= 4B' =a nên OAB' là tam giác đều => 4H L OPB', AH = av3 











. Fa có 
AH LOPB | - | 
= AH L(O,OB) — Thê tích khối tứ diện 4.0, là 
AHLOO 
] l l ax3 a3 
ỨQ oan = Ti h VN — EU Ááu ng — 6 2 _2q.q = P - 





Câu 34. 
Thể tích khối trụ J¿ = zR?.h= zÑ?.RA2 =zR`42 
Khôi tứ diện B@'ÓA có BO' là đường cao và đáy là tam giác vuông Ø'Ó4, do đó thể tích khôi tứ diện là 








| I1 | 2 
Ứ, =—S„„„OB =—-—OA-OO'-@'B =— R.RAl2.R _ Y2 gà 
3 3-2 6 6 
R2 1 | 
Vậy T2= ⁄2 


l4 6 'zR.J2 6z 
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Câu 35. 
+ Gọi ÓO,O1' là tâm của 2 đường tròn đáy, 7 là trung điểm của ÓO"'. 
Do tính đối xứng nên 7 là trung điểm của 4C, 8D. 
Kẻ đường kính CC'—=> 4C'= a;CC'=2a => AC=+C!4?+C!C? =aN5. 


L.,., Sa 
+ Do đó b... lu ===—=- S 




















Câu 36. 
: BC Ì AM 
Gọi M⁄ là trung điểm 8C, khi đó —= BC L 4M, do đó góc giữa (ABC) và (ABC) là 
BC L A4 
A'MA =45°. 
Tam giác 44M vuông cân tại 4 nên 4M = AM2= ." A2 = s . 
2 
Diện tích S„. =_ 4'M.BC =5 C6 „ạ_ BCÌj6. 
2 2 4 
,, 
Theo đề Sến = 4?AJ6 ĐC =2u. 
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Câu 36. 


Câu 39. 








BCN3_ 2ax3 
3 3 


Hình trụ có đáy là đường tròn ngoại tiếp 48C có bán kính r = , đường cao 


h= AÄ = AM = 





=—- 





9 
Diện tích xung quanh Š = 2zrh = 27 - .dA|3 = 4ma?. 





Câu 37. 
Gọi Ï, ./ là tâm của hai đáy (hình vẽ). 


Từ ?Ö kẻ đường thắng song song với trục đ' của hình trụ, cắt đường tròn đáy kia tại C. Khi đó, (4B „đ ) 
= (48. BC) = ABC. Suy ra ABC =30°. 


Xét tam giác 418C vuông tại C, ta có: 


tan 48C = = = J(..= CB.tan 4BC = RA3.tan30° = R3. 


5” 


Lại có đ//( ABC) và (ABC) AB nên d(d, AB) = d(d,(ABC)) = đ(J.(4B©)). 
Kẻ JH L AC, HeAC. Vì BC | JH nên JH L (ABC). Suy ra d(J,( ABC)) = JH. 


Xét tam giác J4C' ta thây 4= JŒ = 4C = Ñ nên 4C là tam giác đều cạnh ®. Khi đó chiêu cao là 


R23 cm 


H=T” Vậy đ(d, AB) = 


Dạng 4. Bài toán thực tế 

Tổng diện tích xung quanh của 10 cây cột là (4.0, 4.+6.0, 26).z.4, 2 m' 

Tổng số tiền sơn 10 cây cột là (4.0, 4.+6.0, 26).z.4,2.380000 ~ 15844000 (đồng). 
Chọn D 


GỌI 7,7; lần lượt là bán kính cậy cột hình trụ tròn trước đại sảnh và hai bên đại sảnh. 


Khi đó r =20cm và z; =l35cm. 
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Câu 40. 


Câu 41. 


Câu 42. 


Câu 43. 


Diện tích cần phải sơn l7 cây cột là 

$=3(2zn!)+14(2zr,!) =6z.0,2.4,2+ 28z.0,13.4,2 = 20,328z ~ 63,86224152(mÏ ). 
Vậy số tiền cần phải sơn là 7 > 63,86224152x360.000 ~ 22990407 (đồng) 

Chọn B 








đồng. 





D T ¬ x.. .. g 
1 m` gỗ có giá a triệu đồng suy ra l mm” gỗ có giá 1000 


6a 


1 m` than chì có giá Óø triệu đồng suy ra 1mm” than chì có giá nì đồng. 





Phân chì của cái bút có thể tích băng Ứ, = 200.z.1” = 200z (mm ) . 


3/3 


Phân gỗ của của bút chì có thê tích băng V,= DAI” —200z = 2700^/3 — 200z (mm` ) 
¬ : 6a. + q. : 
Sô tiên làm một chiêc bút chì là Ji. > 7/,92a đông. 
1000 
Chọn A 
Gọi Z là chiêu cao của các bể nước và z là bán kính đáy của bê nước dự định làm. 


: 0 13 
Theo giả thiết, ta có Zr“h = Z.l”.h+ z.(15} jh ©rˆ =] MP = n 


13 
Suyra 7 - 2 „L8 


Chọn B 
Gọi R;R,;R lần lượt là bán kính của trụ thứ nhất, thứ hai và dự kiến sẽ làm,ta có: 


ƒ =VW.+V,=zRˆh=zRˆh+zR/“h © Rˆ = RẺ + Rý. 


—=R=JR}+R} =xJJ +(12)” x1,560n). 


Vậy: Giá trị cân tìm là: 1,67. 
Chọn. 
Ù. 
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Câu 44. 


Câu 45. 


Câu 46. 


Câu 47. 


Diện tích của khối lăng trụ lục giác đều là ,Š = s|bao' (m') 


; 43 


n J20040) =274/3.107 (mÌ). 


s) 


1w 
Thể tích của chiếc bút chì là: ƒ = .S.= s|Bae') 


Thể tích của phân lõi bút chì là ƒ{ = zrzˆh = z.(10” Ì .200.10=2z.10 7 (mỉ). 

Suy ra thể tích phần thân bút chì là Ƒ¿ = ƒ —ƒ/ = (273 = 2z).10” (m). 

Giá nguyên liệu làm một chiếc bút chì như trên là: 

V,.a.10° +J,.8a.10° =(27N3 ~2z.107.a.10° +2z.107.8a.10° =(2,7N3 +1,4z]a = 9,074 


(đồng). 
Chọn A 





Tacó: ƒ =lj¡+F, <© hzRˆ =hzrˆ +h7r,.. 


—=R=N# + xl,72m. 


Chọn C 
Gọi hai bê nước hìnhtrụ ban đầu lần lượt có chiều cao là ÿ, bán kính z,z;, thê tích là Wƒ,W,. 
Ta có một bê nước mới có chiêu cao #, ƒ =Ƒ, +, 
106 
— zrˆh= 7tr, h+7rr, h => 7rr h = z.l”.h+7r.1,8ˆ.h © r= ETủ 2,Im. 


Lợi giai 
Chọn C 
Š sự Số "TT áă.T M..ẻ.: 
Ban đầu ban kinh đay la đ¿, sau khi cắt tâm tôn ban kinh đay la : 


Đương cao cua cac khôi trụ la không đôi 


vẽ 


2 2 
Ta co V.= h1LhRẺ, V. 2| =hnS . Vậy tỉ số —— =2. 


` 


Chọn C 

Thể tích phân lõi than chì: W.= 7r.0,001/.0,2= 2z.10 7 m`. 
Số tiên làm lõi than chì 7 = (22.10 ”)7a.10" =1,4Za (đồng). 
Thể tích phân thân băng gỗ của bút 
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Câu 48. 


Câu 49. 


HN ĐÓ, 


Câu 5T. 


(0,003)24/3 
4 


V, =6. 0,2—2Z.107 =| AJ3.27.107—2z.107 |mẺ. 


Số tiền làm phân thân băng gỗ của bút 
T= 2743.107 —#.2.107 [a.10 = l2, FTK] —Z:0,2|a (đồng). 
Vậy giá vật liệu làm bút chì là: 7 = 7j +7; ~ 8,45.a (đồng). 


Chọn D 
3mm = 0,003m; 200mm = Ú. 2m; lmmm = 0,00m 


Diện tích đáy của phân than chì: $¡ = Zrˆ = Z.10 “(mˆ) 





2 
Diện tích đáy phân bút băng gỗ: $„ = 6Š,„.„ — Š, = Ễ : -zÌa0' = (2P -z R10 0m) 


Thê tích than chì cần dùng: ƒ = Š,.h = Zrˆ”0,2 =0,2Z.10 “(m') 


Thể tích gỗ làm bút chì: ƒ = Š,.h = 2ˆ- z |0210 


Tiên làm một cây bút: J⁄.9ø + Ƒ;.a = (9V; + Ứ,)a = sa 27.10 4 


2743 
2 7 


6210, =9 7a 
(đông) 

Gọi h,, ®,, V, lần lượt là chiều cao, bán kính đáy, thê tích khối trụ nhỏ mỗi đâu. 

J,= h,.z.Rˆ = 6.z.6°= 2167. 

Gọi J,, Ñ,, Ứ, lần lượt là chiều cao, bán kính đáy, thê tích của tay cầm. 

Ứ, = h,.z.Rj = (30—2.6).z.2ˆ =7T2z. 

Thể tích vật liệu làm nên tạ tay bằng Ƒƒ = 2 W.+ ,= 504z. 


Ta có thể tích của mỗi ống là ƒ = z.2.(0,5+0,08) —z.2.(0,5}' = sa. [m) ồ 


. 200.10 =1085,73 bao xi-măng. 





Như vậy cân tất cả là: 


Chọn B 





Gọi Ó và ” lân lượt là trung điểm MN và PO. 
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Khi đó ÓC là trục của hình trụ và @“.L 4N > MN L (OPO) . 
| OØ..6 : 
FwNpo = EU. =————=6QQQ (dm .Theo bài ra ta có Ïzy„o = 30dm' —>@Œ' =Š5dm. 


Thể tích khối trụ là ƒ„„ = Z.3”.5 = 141,4dm”. Vậy thể tích lượng đá cắt bỏ ƒ = W/„„— W„„¿  111,4dm” 


7rRh = 


Câu 52.  Tacó: V=zRˆh=1—> 
7zrRˆ = 


Diện tích toàn phần của téc nước: S„ =2#Rh+ 2zRˆ = F5 +27zÑRˆ 


Xét S'=4zR—-~=0© R=il——. 
R 62 r8 


Lập bảng biên thiên ta có 5; đạt giá trị nhỏ nhât tại # = ‡ SP 
7r 


“mĩ ...-.“: 
í›)min 3 4z? 





— Ủ( 


Câu 53. Khi lăn trọn một vòng thì trục lăn tạo trên tường phắng lớp sơn có diện tích bằng diện tích xung quanh của 


5 
trục lăn là § = 2ZÑ.h = dã” XIg =115Zz(cm). 
Vậy sau khi lăn trọn 10 vòng thì trục lăn tạo nên tường phăng lớp sơn có diện tích là 10.9 = 1150Z (cemˆ). 


Dạng 5. Bài toán cực trỊ 
Câu 54. Chọn A 





Gọi œ là số đo góc giữa 48 và CD. 
>ABCDA(AB: CD).sin œ = =-2.2.3.sinơ =2sinơ<2. 


Ta có = 
ABCD 6 
Do đó ƒ„„.„ đạt giá trị lớn nhất là 2, đạt được khi 4B L CD. 


Câu 55. Giả sử vỏ hộp sữa có bán kính đáy là ®, chiều cao là % (R,h >0). 
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Ự 

rN 

Để tiết kiệm vật liệu nhất thì hình trụ vỏ hộp sữa phải có diện tích toàn phân 


Vì thê tích vỏ hộp là ƒ nên ta có ƒ =zR“h> h= 





5 : 
"» = 27zRh + 27rR” = = +2ZzRˆ nhỏ nhất. 
Cách T: 


Ta có Š„= =! 2z” = _ Ề +2ZR >3Ñ2zV} . 


Ừ lự 
$ đạt giá trị nhỏ nhất khi và chỉ khi —= 2zR” © R=¿2|——. 
ú R 27 

Cách 2: 


Xét hàm số #(R) = — +2ZR trên khoảng (0;+œ) | 


cu 2V 4zR-2V_ „„ lự 
Ta có /T(R)=— z1+4øR=———g——. /J(R)=0©R =4: 


Bảng biến thiên: 








: lự 
Từ BBT ta thấy ƒ(R) đạt nhỏ nhất khi =2 2: 
7; 


Vậy đề tiết kiệm vật liệu nhất thì bán kính đáy vỏ hộp phải bằng l 
Câu 56. Gọi chiêu cao và bán kính đáy của hình trụ lần lượt là x, } lẽ: y>0 ) . 

Khi đó ta có thiết diện của hình trụ và mặt phăng chứa trục của hình trụ là hình chữ nhật có kích thước lần 

lượt là x, 2y 

Theo giả thiết ta có 2.(x+2y) =l2 <x+2y=6. 

Cách T. 

Thê tích khôi trụ: ƒ = Zyˆ.x =zy” (6 —2y) = 2z(-y'Ì +3) 

Vì x+2y=6 =>0<2y<6ö<0< y<3. 

Xét hàm số ƒ#() =—y`+3yˆ trên khoảng (0:3) 

Ta có #'{y)=-3y ` +6y >70)=0s|1~2 


Bảng biến thiên: 
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Câu 57. 


Câu 56. 





Suy ra max ƒ(y) = #0) =4. 
Vậy giá trị lớn nhất của thể tích khối trụ băng 2Zz.4= 8z cm. 
Cách 2. 


5 š 
: +y+ +2 
Thê tích khôi trụ: V=myx=mxyy<n[EEETE -z| #2] =z[ 


Dâu “=” xảy ra kh x= y= 2. 


Vậy giá trị lớn nhất của thể tích khối trụ băng ƒ = 8z cm. 
Chọn A. 
Phương pháp 





Xác định bán kính đáy và chiều cao của hình trụ, sử dụng công thức ƒ = 7rÑ“h tính thể tích của hình trụ. 
+) Lập BBT tìm GTLN của hàm thể tích. 
Cách giải 





Ta có: Đường kính đáy của hình trụ là 9— 2x —> Bán kính đáy hình trụ là 


0—2x 





g¿ 
Khi đó ta có thể tích ao là v=z| x=(9-2x)'x=~/() 


0 
Xét hàm sô ƒ(x)=(9-2x} x=4x`~36x”?+§lx VỚI là Là 7 ta có: 





9 
x„ 
£'(x)=12x~72x+81=0© ' 
X== 
2 
BBI: 
3 ọ 
h ụ 5 5 
# 1z] ~ 0 — Ũ 
0 _ Ũ 


: 3 27 
Dựa vào BBT ta thấy ƒ(x),.. =54e€>x==.. Khi đó ƒ/ =7-54=“— =13,5z (mẺ). 


max ImaxX 


Cách Ï: 
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Gọi D là hình chiếu vuông góc của Ö lên mặt phẳng (0) | 
Kẻ 41H LOD, HecO")D. 


| | 2a” 2a' 4a" 
Ta có thê tích của khôi chóp OỚØ 4: ƒWˆ„„„ = Co ơn = ¬—4H < S40 = Ex 


(TT |. <© H=O.Suyra 4D= 37g. 


— l 
Suy ra: tanœ = tan B4] =—=. 
2 


Nhận xét: Nên thêm giả thiết AB chéo với OO' để tứ diện OỚO AB tốn tại. 


O7 





































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































Gọi D là hình chiếu vuông góc của Ö lên mặt phẳng chứa đường tròn (0) 
Gọi C là hình chiếu vuông góc của 44 lên mặt phẳng chứa đường tròn (Ø ) 
Ta có Ó'*CB.O4 là một hình lăng trụ đứng. 

Ta có thê tích của khối chóp OÓ“4B: 


| 1_ 1 _ —_ đai 
Vooa = Voyc oap =3 24:Š;u¡p =2-.24-.24.24.sin 4D S ` | 
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(fo.„e,),.. © AOD=90° © AD=22a. 


` GuướỚNẬaxnC lÌ 
Suy ra: tan = tan B4lÙ) =—— 


5` 
































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































































Câu 59. 
Gọi 77 là hình chiếu vuông góc của Ö lên mặt phẳng chứa đường tròn (0) . 
Gọi K là hình chiếu vuông góc của 44 lên mặt phẳng chứa đường tròn (0 ') 
Ta có H4D.BKC ” là một hình lăng trụ đứng. 
Ta có thể tích của tứ điện CD4Ø là 
l l l l l l 
Vucp =3 Fiup gác = 2-28-Šyup =2-24.2.AD4 (H;4D)= 324-2.2a43 a(H;AD). 


W2 Tho ).... <> (d (H AD)) - © H là điểm chính giữa cung lớn AD của đường tròn (0) (1). 


AD_ 23a v3. 


Theo định lý sin ta có _ =2.2a © sin 4HD =“—“ Y“ nên 4D =600. 
sin 41HD 4a 4a ®/ 


Do đó (1) xảy ra khi A4HD đều © 4H = 4D =2A3a. 
BH_ 2a v3 


SUY Ta: tan ø = tan B4AH =“=—= = 
AH 2ax3 3 
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Câu 60. 
Kẻ đường thăng qua @" song song với 4 cắt mặt phẳng chứa đường tròn (Ó) tại Ó. 


Lúc đó 4O,D.BO'C là một hình lăng trụ chiêu cao bằng 22. 


— Ông 
3 


24.5 „p = Š-24....24.24.sn AOD< " 


Vì 4D = BC nên S,z.e 
Ta có thê tích của khối chóp Ó'.4BCD : 
l 9 / 

VÒ,, =_-Ÿ lo +20) ybiïe S= 
O'ABCD `3  A0/Đ.BØC TA ABOC CA 


(f2.„e„),..  AOD =90° © AD=2x2a. 
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